4ma?2 NCS3

Nombres Complexes Série 3

Exercice 1 :

Résolvez les équations suivantes :

a)

1) (24+i)z—(5+2i) =8—3i

2)(z+ D)4 +20))—(z+2)(4+2i) =24+ 2i
(1+20)z+(2-30) _

3) (5+0)z+(27-20i)
b)
1)(1+i)z+(5-3i)Zz =20+ 20i
2)Im(z+ 1)+ iRe(—z+2) =—-0,5—6i
Exercice 2 :
Calculer les racines carréesde z = 4 + 3ietde w = —1 — 2/2i

Le but de I’exercice n’est pas d’utiliser les formules du cours mais de refaire la démarche qui a
permis d’aboutir a ces formules.

Exercice 3 :

a) Calculer les racines carrées de :
1) 15— 8i
2)-i

b) Résoudre
1) (z — 2)? = 289
2) 3z +2)? =—1,44
c) Résoudre :
1)z24+5z+10=0 2)2z2—-2z+1=0
3)2z2—-3z4+10=0 4)z*+5z2+4=0

d) Résoudre :
1)(1+)z°+({—-6)z+(2-3i)=0
2)(i—3)z2+(7—-11)z+ (4+6i)=0
3)22—2V5z—12i =0
4)z*+2QRi—1)z>?-(B3—-4i) =0

e) Résoudre :
1)z3-1=0
2)z¥+1=0
3)z2422+5=0
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Exercice 4 :
Résoudre les équations suivantes :

1) z2+zQ1-D)+(—4+70)=0
2) z2—(B+2)z+3i—1=0

NCS3

Exercice 5 :

flx)=2x2+2x+1

Calculer les zéros de f puis factoriser ce polynéme.

Exercice 60 :
P(z) =z*—52z3+10z2 - 10z + 4
1) Vérifier que 1 et 2 sont des zéros de P.

2) Factoriser P et calculer les deux autres zéros de P.
3) Décomposer P(z) en produit de facteurs de degré 1.

Exercice 7 :
a) Calculer z, sachant que :

1)Im(@-z)=0eta=V2+i et|z|=2
2)z-a=10eta=2+1i

b) Résoudre les systémes suivants :
N { 3z, + 22z, =7 +i
521 - 322 = _1 + 8i

2z, — 3iz, = 13i

iz1+ 2z, + 2+ 0)z3 =7
3) Zl+2Z2:6_5i
522_Z3=13_7i
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Solutions NCS3 :

Exercice 1 :
a) 1)S={(5-3i} 2)S=0 e)S={—4+5i}
b) 1) S = {—5i} z)5={8+§i}

Exercice 2 :

Pour z : + (3‘/— “/E)
Pourw : + (1 - L\/f)

Exercice 3 :
a) Da—i—4+i 20— —21-1)
b) 1) S = {—15;19} 2)S={.—§+§i;—§—§i}
01)§ =~} 55 = {7} 3y 5 = (VT gy 5 = (23 —i;4;20)
d)1)5={2—31,5(1—1)}2)5={3—2i;§(1—3i)}
3)S = {V2i; —V2i; 2v2 = V2i; —2vV2 + V2i} 4) S = {i; —i;2 — ;-2 + i}

—1+iV3 —1-iV3 V2 V2. N2 N2 V2 V2. N2 V2,
s ={1,=5% 200 s = (- Fi- T Fu 4 T - T -2
3)5={1+2\/Ei;1—2ﬁl}

Exercice 4 :
1) zy =—-3+20 etz,=2—-1i
2) z;=1 etz;=3+1i
Exercice 5 :
-1+ -1-i

Les zéros de f sont: z; = etz, =

La factorisation de f est: f(x) = 2 (x— 12“) (x— _1_i) =2 (x + %) (x + %)

Exercice 6 :

P2)=G-1-D)Ez-1+)(z?>-32z+2)(z*>-2z+2)
Leszérosdepsont:1+i,1—i,1et2

La factorisation complétede Pest:P(z) = (z—1-i)(z—-1+)(z—1)(z—2)

Exercice 7/ :

a) )z=22(2+i);z=-2L(Z+i) 2)z=4+2i
b) 1)S={(1+52-0)} 2)S={Q2i;-3)} 3)S={Q2+i;2—3i;-3 +20)}
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