1MA2 AS5

Analyse Série 5

Exercice 1:
Pour chaque fonction déterminer son domaine de définition, calculer quelques images puis en faire
la représentation graphique

a) f(x) =+Vx+2 d) f(x) =v2—-2x
b) f(x) =v2x+2 e) f(x)=+v-x
c) f(x)=v1l—x

Exercice 2 : Pour chaque couple de fonctions :

1) Déterminer le domaine des fonctions f et g
2) Représenter graphiquement

3) Déterminer par lecture graphique leur point d'intersection
4) Déterminer par calcul leur point d'intersection

a)f(x)=—x+3 et gx) =+vx—-1
b)f(x)=%x+1 et gx)=+v2x+1
ofx)=x+4 et gx)=v2—x

Exercice 3 :
Pour chaque fonction déterminer son domaine de définition, calculer quelques images puis en faire
la représentation graphique

a) f(x)=x—i1 d) f(x)=—x_i1
b) f() =15 o) f)=1+1
o) ) =5 fl fa)=-2-1
Exercice 4 :
(1) Soient f(x) = 3x1+3 etgx) =2x-2

a) Déterminer le domaine des fonctions f et g.

b) Représenter graphiquement ces deux fonctions

c) Déterminer par calcul le point d'intersection des deux fonctions.

(2) Mémes questions avec f(x) = —% etg(x) = %x -1
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Exercice 5 : On considere des fonctions de R vers R

1) Pour chacune des paires de fonctions, effectuez les opérations : (f + g)(x), (f - g)(x),

fegx) et (gefHx)

a)  f(x)=2x+3etg(x) =x? d  f)=x*+xetg(x)=1-x
b)  f(x)=-2x*etg(x) =%x+3 e) fx)=-x3etglx)=x3+1
c) f(x)=vx2+1letgx)=x+3 f) fl)=—-x*+1letglx)=2x—-1

2) Décomposez les fonctions : (astuce : faire comme & la calculatrice) suivantes en f(x) et g(x)
sans utiliser la fonction identité’.

a) (geof)x)=2x—-6 e) (g°fHx) =—2x?

b) (g°fx) =2(x-3) fl (@ =-2(x+1)?
c) (goHx) = (x—2)° 9) (el =x+2)*+1
d) (gof)x) =x>-2 h) (gef)(x)=(x-2)*-3

Exercice 6 :

Voici la représentation graphique
de deux fonctions.

Nous noterons f la parabole et g

N
1

la droite.

a) Déterminer graphiquement 2
leurs points d'intersection.

-3

b) Déterminer les équations des deux fonctions représentées
(pour la parabole, écrire sous forme factorisée, développée et canonique).

c) Déterminer par calcul leurs points d'intersections.

d) Déterminer I'ordonnée a I'origine de chacune des fonctions (par calcul)

! La fonction identité est : i(x) = x
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Solutions Analyse Série 5

Exercice 1:

a) Dy = [—2; +oo[ \D(X) y /2\\2)(

b) Dy = [—1; +oo[ ") = VI=x

c) Dy =] — ;1] 9 < Vix

d) Dy =] — 0; 1]

e)Ds =] — ;0] = R_ RN RN AR pEEENF

Exercice 2 :

a) Dy = R; Dy = [1; +oof
fng={2D}carr—x+3=vx—-1
(—x+3)?=x—-1ox?-6x+9—x+1=0
©x*-7x+10=0 (x—-5x-2)=0¢c
x=5oux=2etf(2)=1

Pourquoi trouve-t-on deux solutions alors qu'il n'y B A L
a graphiquement qu'un point d'intersection ? o \

Comment savoir quelle est la valeur acceptée ? En déterminant I'image de chaque point par les deux
fonctions, on ne trouve pas les mémes valeurs: f(2) = —2+3 =1etg(2) =v2—-1 =10k
mais : f(5) = -5+3=—-2etg(5) =V5—1 = 2donc g(5) # f(5). Donc 5 pas une solution

b) f ng={(0;1); (4;3)} |

o fng=1{(-22)}
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Exercice 3 :

a) Dy = R\{—1} , d) D = R\{1}
e)f(x) =R"

b) Dy = R\{1} :
f)f(x) =R

c) D = R\{—1}

Exercice 4 :

(1) f n g ={(1,08;0,16); (—1,08; —4,16)}  (2)1) f N g = {(=0,45; 0 — 1,22); (4,45; 1,22)}
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Exercice 5 :
f(x) g(x) (g° NHx) =g(fx) (fog)(x) = f(g(x)
a) 2x+3 x? (2x + 3)? 2x%+3
1 2
1 -2 (—x + 3)
b) —2x? SX+3 —x?+3 1 2
=——-x?—6x—18
2
o Jxz+1 x+3 VxZ+1+3 VxZ+6x + 10
2 _ 2 (1-x)(2-x)
d) x“+x 1-—x x“—x+1 =2 3y 4 52
2 3
.3 2 6 —(x*+1)
e) x x“+1 x°+1 — a6 — 3yt 3x2 1
f) —x%2+1 2x —1 —2x%2 +1 —4x? + 4x
2) Les solutions ne sont pas uniques !
(g f(x) g(x) Vérification : (g - f)(x) = g(f(x))
2x— 6 2x x—6 g2x)=2x—-6
2(x —3) x—3 2x glx—3)=2(x—-3)
(x —2)? x—2 x? glx —2) = (x — 2)?
x? =2 x? x—2 g(x?) =x? -2
—2x2 x? —2x g(x?) = —2x2
—2(x +1)? x+1 —2x? glx +1) = -2(x + 1)?
(x+2)?%+1 x+2 x?+1 gx+2)=(x+2)?+1
(x—2)>-3 x—2 x?> -3 gx—2)=(x—-2)*-3
Exercice 6 :

a) fng=1{4-2)(5;0}

b) f(x) =2(x—3)(x—5)=2(x—4)2—2=2x%2—16x+ 30 et g(x) = 2x — 10

o fng={4-2)(5;0)}

d) £(0) =30;g(0) = —10
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